SKOLORNAS MATEMATIKTAVLING
Svenska Matematikersamfundet

Kvalificeringstavling den 29 september 2009

1. Visa att talet 2009 kan skrivas som summan av 17 positiva heltal som endast inne-
haller siffran 7 och ange alla sadana framstéallningar. Tva framstéallningar som skiljer
sig enbart betriaffande termernas ordning riaknas bara en gang.

2. Tre bilar kors var sin stracka. Stréckornas langder utgdr en aritmetisk talfoljd. Man
noterar att detsamma géller dven for tiderna och medelhastigheterna (i samma ord-
ning). Visa att antingen tiderna eller medelhastigheterna ar lika.

Anm. Talen a, b och ¢ bildar en aritmetisk talfoljd om b —a = ¢ — b.

3. En pjis befinner sig i rutan A och ska flyttas till rutan B i nedanstaende figur. Hur
manga olika vigar finns det om pjasen endast far rora sig i riktningarna hoéger och
uppat och dessutom inte far passera igenom den skuggade rutan?
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4. Bestam alla positiva heltalslosningar till ekvationen
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5. Bestam de reella tal x > 0 som uppfyller

lz[]] = Talz]].

For ett godtyckligt reellt tal a betecknar |a] det storsta heltal som &r mindre &n eller
lika med a och [a] betecknar det minsta heltal som ar storre an eller lika med a.

6. Tre cylindriska stalbehallare med radier 1, 2 och 3 dm star packade téatt intill varandra.
Hur stor radie kan en cylindrisk termometerstav ha for att man ska kunna sticka in
den mellan de tre behallarna?

Skrivtid: 5 timmar

Formelsamling och minirdknare &r inte tillatna!

Om nagra dagar kommer l6sningarna att finnas utlagda pa nétet under adress
www.math.uu.se/~dag/skolornas.html



