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1. Lat ABCD vara en fyrhorning utan parallella sidor, som &r inskriven i en cirkel.
Lat P och @ vara skidrningspunkterna mellan linjerna som innehaller fyrhorningens
motstaende sidor. Visa att bisektriserna till vinklarna vid P och @) &r parallella med
bisektriserna till vinklarna vid skidrningspunkten mellan fyrhoérningens diagonaler.

2. Hitta alla funktioner f : R — R som uppfyller
f@) +2f(V1—a?) =2’

for alla reella z. (Hér dr /z definierad pé hela R.)

3. Lat m vara ett positivt heltal. Ett m-monster ar en sekvens av m strikta
olikhetssymboler. Ett m-monster ségs realiseras av en foljd av m + 1 reella tal om
talen uppfyller var och en av olikheterna i den givna ordningen. (Exempelvis rea-
liseras 5-monstret <, <, >, <, > av talfoljden 1,4,7,—-3,1,0.)

Givet m, vilket ar det minsta heltal n for vilket det existerar nagon talfoljd 1, ..., x,
sadan att varje m-monster realiseras av en delfoljd x;,,...,z;, ., med 1 <4 <--- <
Z.m—ﬁ—l S n?

4. Finn det minsta positiva heltalet n med egenskapen: Bland godtyckligt valda n pa
varandra foljande positiva heltal, alla mindre &n 2018, finns minst ett som &r delbart
med sin siffersumma.

5. T en triangel ABC' dras tva linjer som tillsammans tredelar vinkeln vid A. Dessa
skir sidan BC' i punkterna P och @) sa att P ligger ndrmre B och @) ligger ndrmre
C. Bestdm den minsta konstant K sadan att

|PQ| < K(IBP|+1QCY),

for alla sadana trianglar. Avgér om det finns trianglar for vilka likhet géller.

6. For vilka positiva heltal n kan polynomet
p(r) =1+ 2" + 2"

skrivas som en produkt av tva polynom med heltalskoefficienter (av grad > 1)?
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